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แบบฝกหัดเรื่อง อนุพันธ 

 

ชื่อ-นามสกุล    
 
เลขประจําตัว   

 

ขอ 1 – 2 จงหาคา 𝑘 ท่ีทําใหฟงกชันท่ีกําหนดใหตอไปน้ีตอเน่ืองท่ีทุกจุด 

1. 𝑓(𝑥) =  

 
 
 
 
 
 
 

ตอบ 𝑘 =    

2. 𝑓(𝑥) =  

 
 
 
 
 
 
 

ตอบ 𝑘 =    

ขอ 3 – 4 จงหาคา 𝑎 และ 𝑏 ท่ีทําใหฟงกชันท่ีกําหนดใหตอไปน้ีตอเน่ืองท่ีทุกจุด 

3. 𝑓(𝑥) =  

 
 
 
 
 
 
 
 

ตอบ 𝑎 =    
 

 𝑏 =    

4. 𝑓(𝑥) =  

 
 
 
 
 
 
 
 

ตอบ 𝑎 =    
 

 𝑏 =    

5. พิจารณากราฟสีดํา 

5.1) จงหาพิกัดของจุด   ตอบ  (  ,   ) 

5.2) จงหาพิกัดของจุด   ตอบ  (  ,   ) 

5.3) จงหาความชันของเสนตรงท่ีผานจดุ  และจุด   ตอบ     

5.4) จงหาพิกัดของจุด   ตอบ  (  ,   ) 

5.5) จงหาความชันของเสนตรงท่ีผานจดุ  และจุด   ตอบ     

5.6) ถาเสนกราฟสีดํา มีฟงกชันคือ 𝑓(𝑥) =  

จงหาความชันท่ีจุด  ตอบ     



มัธยมศึกษาปท่ี 6 [ คณิต เพ่ิมเตมิ ]  โรงเรียนพระวิสุทธิวงส 

อาจารย วิรัตน ศริิมังคลานุรักษ 2/3 Math@MUT6500505 

6. กําหนด 𝑦 = 𝑓(𝑥) =  และ 𝑎 =  

6.1) จงหา 𝑓(𝑎)  ตอบ  𝑓(𝑎) =   

6.2) จงหาอัตราการเปลีย่นแปลงเฉลี่ยของ 𝑦 เทียบกับ 𝑥 เมื่อคาของ 𝑥 เปลี่ยนจาก 𝑎 เปน 𝑏 =  

 𝑓(𝑏)  𝑓(𝑏) =   
 ℎ = 𝑏 − 𝑎  ℎ =   
 อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ 𝑦 เทียบกับ 𝑥 เมื่อคาของ 𝑥 เปลี่ยนจาก 𝑎 เปน 𝑏 
 

 ตอบ 
𝑓(𝑏)−𝑓(𝑎)

𝑏−𝑎
= 𝑓(𝑎+ℎ)−𝑓(𝑎)

ℎ
=    

6.3) จงหาอัตราการเปลีย่นแปลงเฉลี่ยของ 𝑦 เทียบกับ 𝑥 เมื่อคาของ 𝑥 เปลี่ยนจาก 𝑎 เปน 𝑐 =  

 𝑓(𝑐)  𝑓(𝑐) =   
 ℎ = 𝑐 − 𝑎  ℎ =   
 อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ 𝑦 เทียบกับ 𝑥 เมื่อคาของ 𝑥 เปลี่ยนจาก 𝑎 เปน 𝑐 
 

 ตอบ 
𝑓(𝑐)−𝑓(𝑎)

𝑐−𝑎
= 𝑓(𝑎+ℎ)−𝑓(𝑎)

ℎ
=    

6.4) จงหาอัตราการเปลีย่นแปลงเฉลี่ยของ 𝑦 เทียบกับ 𝑥 เมื่อคาของ 𝑥 เปลี่ยนจาก 𝑎 เปน 𝑑 =  

 𝑓(𝑑)  𝑓(𝑐) =   
 ℎ = 𝑑 − 𝑎  ℎ =   
 อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของ 𝑦 เทียบกับ 𝑥 เมื่อคาของ 𝑥 เปลี่ยนจาก 𝑎 เปน 𝑑 
 

 ตอบ 
𝑓(𝑑)−𝑓(𝑎)

𝑑−𝑎
= 𝑓(𝑎+ℎ)−𝑓(𝑎)

ℎ
=    

6.5) จงหาอัตราการเปลีย่นแปลงของ 𝑦 เทียบกับ 𝑥 ขณะท่ี 𝑥 = 𝑎  
 
 

 ตอบ limℎ→0
𝑓(𝑎+ℎ)−𝑓(𝑎)

ℎ
=    

7. อัตราการเปลี่ยนแปลงของความยาวเสนรอบวงกลม 𝐶 เทียบกับความยาวของรัศม ี𝑟  

7.1) สูตร ความสมัพันธระหวาง ความยาวเสนรอบวงกลม 𝐴 กับรัศมี 𝑟  ตอบ  𝐶 = 𝑓(𝑟) =    

7.2) ความยาวของเสนรอบวงกลม เมื่อความยาวของรัศม ี𝑟 + ℎ  ตอบ  𝐶 = 𝑓(𝑟 + ℎ) =   

7.3) อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของความยาวเสนรอบวงกลมวงกลม 𝐶 เทียบกับความยาวรัศมี 𝑟  

เมื่อความยาวของรัศมปีลีย่นจาก 𝑟 เปน 𝑟 + ℎ 
 

 ตอบ 
𝑓(𝑟+ℎ)−𝑓(𝑟)

ℎ
=    

7.4) อัตราการเปลี่ยนแปลงของความยาวเสนรอบวงกลม 𝐴 เทียบกับความยาวรัศมี 𝑟   
 

\ ตอบ limℎ→0
𝑓(𝑟+ℎ)−𝑓(𝑟)

ℎ
=    

7.5) อัตราการเปลี่ยนแปลงของความยาวเสนรอบวงกลมเทียบกับรัศมี  

ขณะท่ี รัศมเีทากับ 𝑎 =  มีคาเทากับเทาใด  ตอบ    

7.6) อัตราการเปลี่ยนแปลงของความยาวเสนรอบวงกลมเทียบกับรัศมี  

ขณะท่ี รัศมเีทากับ 𝑏 =  มีคาเทากับเทาใด  ตอบ    
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8. อัตราการเปลี่ยนแปลงของพ้ืนท่ีวงกลม 𝐴 เทียบกับความยาวของรัศม ี𝑟  

8.1) สูตร ความสมัพันธระหวาง พ้ืนท่ีวงกลม 𝐴 กับรัศมี 𝑟  ตอบ  𝐴 = 𝑓(𝑟) =    

8.2) พ้ืนท่ีวงกลม เมื่อความยาวของรัศมี 𝑟 + ℎ  ตอบ  𝐴 = 𝑓(𝑟 + ℎ) =   

8.3) อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของพ้ืนท่ีวงกลม 𝐴 เทียบกับความยาวรศัมี 𝑟 เมื่อความยาวของรัศมปีลีย่นจาก 𝑟 เปน 𝑟 + ℎ 
 
 
 

 ตอบ 
𝑓(𝑟+ℎ)−𝑓(𝑟)

ℎ
=    

8.4) อัตราการเปลี่ยนแปลงของพ้ืนท่ีวงกลม 𝐴 เทียบกับความยาวรัศมี 𝑟   
 
 
 
 

 ตอบ limℎ→0
𝑓(𝑟+ℎ)−𝑓(𝑟)

ℎ
=    

8.5) อัตราการเปลี่ยนแปลงของพ้ืนท่ีวงกลมเทียบกับรัศมี  

ขณะท่ี รัศมเีทากับ 𝑎 =  มีคาเทากับเทาใด  ตอบ    

8.6) อัตราการเปลี่ยนแปลงของพ้ืนท่ีวงกลมเทียบกับรัศมี  

ขณะท่ี รัศมเีทากับ 𝑏 =  มีคาเทากับเทาใด  ตอบ    

9. อัตราการเปลี่ยนแปลงของพ้ืนท่ีรูปสามเหลี่ยมดานเทา 𝐴 เทียบกับความยาวดาน 𝑥  

9.1) สูตร ความสมัพันธระหวาง พ้ืนท่ีรปูสามเหลี่ยมดานเทา 𝐴 กับความยาวดาน 𝑥  

 ตอบ  𝐴 = 𝑓(𝑥) =    

9.2) พ้ืนท่ีรูปสามเหลี่ยมดานเทา เมื่อความยาวดานเทากับ 𝑥 + ℎ  

 ตอบ  𝐴 = 𝑓(𝑥 + ℎ) =   

9.3) อัตราการเปลี่ยนแปลงเฉลี่ยของพ้ืนท่ีรูปสามเหลี่ยมดานเทา 𝐴 เทียบกับความยาวดาน 𝑥  

เมื่อความยาวของดานปลี่ยนจาก 𝑥 เปน 𝑥 + ℎ 
 
 
 

 ตอบ 
𝑓(𝑥+ℎ)−𝑓(𝑥)

ℎ
=    

9.4) อัตราการเปลี่ยนแปลงของพ้ืนท่ีสามเหลี่ยมดานเทา 𝐴 เทียบกับความยาวดาน 𝑥   
 
 

 
 ตอบ limℎ→0

𝑓(𝑥+ℎ)−𝑓(𝑥)
ℎ

=    

9.5) อัตราการเปลี่ยนแปลงของพ้ืนท่ีรูปสามเหลี่ยมดานเทา เทียบกับความยาวดาน  

ขณะท่ี ความยาวดานเทากับ 𝑎 =  มีคาเทากับเทาใด  ตอบ    

9.6) อัตราการเปลี่ยนแปลงของพ้ืนท่ีรูปสามเหลี่ยมดานเทา เทียบกับความยาวดาน  

ขณะท่ี ความยาวดานเทากับ 𝑏 =  มีคาเทากับเทาใด  ตอบ    
 


